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國立中央大學數學系大學申請入學考試 

一. 填充題：每題 6 分 

1. 如果 (x, y) 滿足方程式 (x - 2)2 + (y - 2)2 = 3，求 y/x 的最大可能值。 

2. 一個箱子裡有 3 個白球和 2 個紅球。小明隨機的從箱子裡一次取一個球出來，

被取出的球不放回，直到所有的白球都被取出或所有的紅球都被取出為止。

試問小明最後取出的球為紅球的機會是多少？ 

3. 考慮下列敘述： 

A: x 為有理數，y 為無理數，則 x + y 為無理數 

B: x 為無理數，y 為無理數，則 x + y 為無理數 

C: x 為有理數，y 為無理數，則 x y 為無理數 

D: x 為無理數，y 為無理數，則 x y 為無理數 
上面 A, B, C, D 四項敘述中，請寫出那些是錯誤的(答案可能不止一項)。 

4. a, b 為正整數；已知 a 與 b 之最大公因數為 22 3 710⋅ ⋅ ，而 a 與 b 之最小公倍數

為 。請問滿足上述條件的 有多少組？ 5 4 10 22 3 7 11⋅ ⋅ ⋅ ( , )a b

5. 如果 7 5 7 5 7 5...N = ，求 。 3N

6. 如果所有的正整數依下表排列： 

1 3 6 10 15 ...
2 5 9 14 ...
4 8 13 ...
7 12 ...

11 ...

第一列

第二列

第一行 第二行

 

試問 2009 這個數字該放在第幾行第幾列？ 

7. 設 且 m > 1，若 m 整除(45n + 31) 且 3m 整除(5n + 2)，則 m 等於多少？

最小的 n 等於多少？ 

,m n∈N

8. 令[ ]x 代表小於或等於 x 的最大整數值，若 A 為一實數且滿足 

19
100

A⎡ ⎤+⎢ ⎥⎣ ⎦
 + 

20
100

A⎡ ⎤+⎢ ⎥⎣ ⎦
 + … + 

91
100

A⎡ ⎤+⎢ ⎥⎣ ⎦
 = 546，求 A 之範圍。 
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二. 演算題：每題 13 分 
 

1. 有 4 個骰子, 每個骰子有 6 面分別標示數字 1, 2, 3, 4, 5, 6。小明擲此 4 個骰

子，得到 4 個數字的乘積為 144。令 S 為此 4 個數字的和，求 S 的所有可能

值。 

2. 試證對任意正整數 n， 2 1 2 15 3 2n n n+ + −+ ⋅ 能被 19 整除。 

3. 令 a, b, c 為正實數滿足 1ab bc ac+ + = ，求
2 2a b cE

a b b c c a
= + +

2

+ + +
之最小

值。 

4. ΔABC 中， AB AC=  且 AB 上之中點至 C 之距離固定為 10，試求頂角 A

為何值時會使得ΔABC 有最大面積並求此最大面積值。 
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